Bevisbank

Differentation af sumfunktion: formel 106

(f+g)’(x) = f’(x) + g’(x)


Vi skal bevise, at hvis en funktion består af flere funktioner, der lægges sammen (sum!), så skal man differentiere funktionen ved at differentiere de enkelte funktioner hver for sig og så lægge differentialkoefficienterne sammen.

h(x) = f(x) + g(x)
h’(x) = f’(x) + g’(x)

Vi antager h er givet ved: h(x) = f(x) + g(x)


Vi ved, at differenskvotienten – hældningen – gennem to punkter på en vilkårlig funktion f er bestemt ved:
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Hvis vi betragter funktionen h, kan vi erstatte f med h i udtrykket ovenfor, så
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Vi har da:
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Vi ved,  h(x) = f(x) + g(x). Det indsættes på h’s plads
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Vi hæver parenteserne.
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Vi flytter rundt på leddene over brøkstregen
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Vi deler op i to brøker. (
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Nu betragter vi differentialkoefficienten for funktionen h(x), idet den svarer til differenskvotienten, men der stilles krav om, at 
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Vi har da:

h’(x) = lim 
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Vi kan derfor konkludere: Hvis h(x) = f(x) + g(x), så gælder: h’(x) = f’(x) + g’(x)

QED

Jytte Melin
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