Pythagoras


Bevis for Pythagoras

Vi skal bevise, at for en retvinklet trekant ABC gælder:
a² + b² = c2

Det betyder, at hvis at man har en retvinklet trekant med siderne a, b og c, hvor c er 

hypotenusen (siden c ligger over for den rette vinkel),  så er summen af kateterne i anden lig med hypotenusen i anden.

Beviset kan udledes således:

Vi danner et kvadrat med sidelængden a+b, som vist nedenfor. 

I dette store kvadrat, kan vi altså lave placere et lille kvadrat med siden c, og fire ens retvinklede trekanter med kateterne a og b, og hypotesusen c.
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Vi kan regne arealet af det store kvadrat ud på to måder.

Enten kan vi udregne det, som arealet af det store kvadrat med sidelængden (a + b), eller også som summen af arealerne for de fire trekanter og det lille kvadrat med siden c. Facit skal være ens uafhængigt af, hvordan arealet udregnes!

Vi ved:

Arealet af et kvadrat 
 
= side * side

Arealet af en trekant     

= ½* grundlinie* højde

Vi betragter nu skitsen ovenfor og udregner arealet:

Store kvadrat
                 trekant       lille kvadrat

(a+b) (a+b) 

=      4  *   ½*b*a  +           c²

Vi ganger parenteserne sammen og reducerer på udtrykket, hvorved man får følgende: 


(a+b) *  (a+b) 
=      4  *  ½*b*a  +  c²

a2 + ab + ba + b2
=      (4*½)b*a + c2  = 2a*b + c2

a2 + ab + ab + b2
=       2ab + c2

a2 + 2ab + b2
=       2ab + c2
a2 + b 2

=       c2

da 2ab går ud med hinanden!

QED







Jytte Melin
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