Bevisbank

Arealet for vilkårlige trekanter


At bevise:

T=½ab*sinC

T=½bc*sinA     


T=½ac*sinB                                B

Givet vilkårlig trekant:


                                        
          c                 h                      a  

                                                                                

                    

 A                         b                           C

1.  Vi ved fra folkeskolen, at arealet T=½*g*h       Areal=½*grundlinie*højde

     I ovenstående trekant ved vi, at T=½*b*h, da b er grundlinien.

2.  Vi ved om retvinklede trekanter, at sin v= 
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hypotenuse

katete

 

modstående

1)

3.  Vi nedfælder højden i trekant ABC, så vi får en retvinklet trekant hvor. 

     Vi har da: sin A=
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h

, fordi nu svarer h til modstående katete, og c er 

     hypotenusen.

4.  Vi isolerer h ved at flytte c over på modsatte side som gange.  Vi har nu: 

     h= c * sin A.

5.  Vi ved, jf. øverst denne side, at: T=½*b*h. 

     Vi har lige regnet ud, at h= c * sin A. 

     Vi indsætter c* sin A i formlen i stedet for h, så vi får:

T=½*b*c*sinA.

6.  Nu har vi udledt en af de tre formler. Vi udleder de to andre på helt  

     samme vis, blot ved at omdøbe den vilkårlige trekant. (ABC=CBA=BAC)
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Formlen siger altså, at man kan beregne arealet af en vilkårlig trekant, hvis man kender længden på to af siderne og den sidste vinkel.

1)  Se bevis for sin. relationen for retvinklede trekanter!
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