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Matematik A


Bevis for differentialkvotienten af 
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Vi ønsker at bevise, at differentialkvotienten for 
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er 
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Der findes en række potensregneregler, som kan være relevante i denne sammenhæng.

Multiplikation med potenser:
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Ganger man samme tal, med en forskellig potens, så vil det være svarende til samme tal opløftet i potens + potens. 

F.eks.:
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Division med potenser:


[image: image6.wmf]  

a

x

a

x

=

a

x

-

x


Dividerer man samme tal, med en forskellig potens, så vil det være svarende til samme tal opløftet i potens - potens. 

F.eks.:
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Det kan til dette bevis være relevant at vide, at hvis man har et divisions stykke med en større tæller en nævner, så vil reglen se anderledes ud:
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For at tydeliggøre hvorfor, kan man også opstille det således:
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Dette kan vi imidlertid også skrive på en anden måde:
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Det kan skrives således, da hvis vi forestiller os, at vi 2-tallerne på tællerens plads udgøre samme antal 2-taller på nævneres plads. Der vil dog være et overskud af 2-taller på nævneres plads, men da man ikke kan dividerer op i 0, står der altså et 1-tal på tællerens plads!

Altså: 
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Vi kan nu opstille beviset for differentialkvotienten for 
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Funktionen lyder: 
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Differentialkvotienten hedder: 
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Hvorfor?

Vi ved, at vi også kan skrive f(x) således:
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Da vi nu ved dette, kan vi differentiere funktionen, som vi differentierer alle andre funktioner:
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Vi sætter potensen ned foran, og subtraherer (minusser) potensen med 1!
Dette kan vi også skrive således:
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 Vi omskriver x: 
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Vi kan nu regne videre på udtrykket:

Da vi fra tidligere ved, at kan skrives som
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, kan vi nu regne videre: 
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Vi har nu omdannet udtrykket, og kan igen regne videre på det:
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Sådan bevises differentialkvotienten til 
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