Ubestemte integral til ln(x)


Bevis for stamfunktion til ln(x) kan udledes på flere måder. den ene er via partiel 

integration(som ikke er kernestof) – den anden ses her og er ret logisk

At bevise:
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Der skal alt (be)vises at, en stamfunktion til ln(x) er ln(x)
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x – x + c. Stamfunktionen består 

 altså af en produktfunktion samt en differens funktion og en konstant.

Vi ved, at integrale og differentiation af sum og differens er let, idet funktionerne blot tages 
 hver for sig!
Produkter, der skal differentieres, er ldit vanskeligere, men der findes en formel for diff af 

produkt: Formlen ser således ud: 
(f(x)*g(x))’=f’(x)*g(x)+f(x)*g’(x)
Altså: den første differentieret ganget med den anden udifferentieret og hertil lægges den 

anden differentierer ganget med den første udifferentieret.
Vi vælger at bevise stamfunktionen for ln(x) ved at vise, at stamfunktionen differentieret 
netop giver ln(x). Gør den det, må stamfunktionen jo være korrekt(
Altså skal vises:  (ln(x)*x - x + c)’ giver ln(x)
Vi tager lige sidste del (det letteste) først, da vi ved: (x + c)’ = 1 + 0 = 1 og dermed (-x+c)’= - 1
Så ser vi på produktfunktionen!
f(x) = ln(x)  f’(x) = 
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g(x) = x         g’(x) =  1

Vi sætter nu ind i diff formlen for en produktfunktion og får:

((ln(x)*x)’ = 
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*x + ln(x)*1 = 
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+ln(x) = 1 + ln(x) 
Vi samler nu differentialkvotienten for hele stamfunktionen og får:

(ln(x)*x - x + c)’ = 1 + ln(x) - 1 = ln(x)
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