Bevis

Differentialkvotienten for en lineær funktion – v.h.a. differentialregning

f(x) = ax + b   f’(x) = a


Når man ser på en ret linie med forskriften y = f(x) = ax + b, påstår vi, at f’(x) = a
Hvorfor det? 

Dette kan bevises ud fra den generelle definition af f’(x) 
Vi vælger to tilfældige punkter (x, y) og (x1,y1) på linien.  Igennem de to tilfældige punkter, kan der tegnes én og kun én ret linie. Vi ved, hældningen a bestemt gennem to punkter på en lineær funktion er givet ved formlen: a = 
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De to vilkårligt valgte punkter på funktionen kan benævnes (x,y) = (x, f(x)) og (x1,y1) = ((x+(x, f(x+(x), da x1 også kan skrives som x+(x, da (x netop er tilvæksten(forskellen) på de to x-værdier.

I dette tilfælde er forskriften for funktionen f givet som f(x) = ax+b

Vi har da

((x,f(x)) = (x, ax+b) og ((x+(x),f(x+(x))=((x+(x ),(a(x+(x+b))

Dvs. at vi nu kan skrive a (hældningen) således:
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I udtrykket indgår ikke (x, så det har ingen betydning om vi lader (x->0 for at bestemme f’(x). f’(x) er det samme som hældningen

Hermed har vi vist, at hvis f(x) = ax +b så er f’(x) = a
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